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Soit la fonction définie sur [0,1] par F(0)=1 et F(x):l—% pour x>0
X X
1 1
Soit x€[0,1] . Mont : Vtel0,x]. <——<1
oit x€[0,1] ontrer que [0, x] FSTREIST
Soit x€l0,1] .
2 ¢t
a) Montrer que F(x)=— dt
) que Flx) x2‘£1+2t
b) Montrer que 1+12 <F(x)<1 .Déduire que F est continue a droiteen 0
X
o2t X oot )
Montrer que dt= +2 dt (Utiliser une intégration par partie
rer qu I oo T+2x { T+t (Utiliser une intégration par parties)
Soit x€/0,1] .
a) Montrer que F'(x):_—4} )
x> o \1+2t

b) Montrer que “Aep x)< —4 ;

3 3(1+2x)
¢) Montrer que _—4<F(X)_F<O)< —4 -

3 x 3(1+2x)

Déduire que F est dérivable en 0 a droite et préciser le nombre dérivée

—X

avec x€R

Pour tout n€N entier naturel non nul, on pose f,(x)=x+<
Calculer les limitesde [, en +oo eten —oo

a) Etudier la branche infiniede C; au voisinagede —o

b) Montrer que la droite (D): y=x est asymptote a C; auvoisinagede +oo et préciser
la positionde C, et (D)

Poser le tableau des variations de f, puis représenter C; dans un repere orthonormé

a) Montrer que : Y n=>3. §<ln(n)

b) Montrer que pour tout n>3 I’équation f,(x)=0 admet exactement deux solutions
x et y tellesque x,<—In(n) et _TeSyn<0

c) Calculer limx, et limy,

On considére la fonction définie par g(0)=—1 et g(x)=—1—xLnx pour tout x>0

a) Montrer que g est continueen 0 a droite

b) Vérifier que pour tout n>3 ,ona: g

in(n)

X

¢) En déduire lim

n
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1
. Soit F(x):fert avec 0<x<l1

1. Montrer que: Y0<x<1 F(X)Z_h;(x) et déduire lim F(x)

x>0
2. Montrer que F est dérivable sur |0,1| puis déterminer ses variations sur 0,1
3. Montrer que : Vn>3. Ju,€/0,1]. F(u,)=n
4. Calculer lim (u,)
e '—

I Soit g(t)= si 0<t<1 et g(0)=—1

On pose G(x):j g(t)dt

1. Montrer que g est continue sur [0,1]
2. Montrer que G est continue sur [0,1]
3. Montrer que Vn=>3. G(u,)=n+In(n)

4. Calculer lim (e"u,)
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