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Sujet :
Soit p#2 unnombre premierde IN .Soit reN* .Soit ac€Z avec a’=1 [p']

1. a) Vérifier que a’=1 [p]
b) Montrer que p divise a—1 oubien p divise a+1

2. a) Montrerquesi p divise a—1 alors p et a+1 sontpremiers entre eux
b) Montrer quesi p divisea a+1 lors p ets a—1 ontpremiers entre eux
¢) Déduire que a=1 [p'| oubien a=-1 [p']

3. Montrer que a'=1 [p'] ssi a=1 [p'] oubien a=—1 [p]

4. Résoudredans Z/49Z VPéquation X+2x = 0

Sujet :
I. 1- Montrer que Y t=0. —% - <1
1+t°
2- Déduire que YV x>0. x—%x3 In(x+V1+x°)<x
k=n
I On considere Ia suite U= — (neN”)
: " n+k

k

1. Montrer que (u,) est crmssante et majorée
2. Déduire que (u,) estconvergente et que lim (u,)=In2

1 1\
—H 1 (neiN”)

En utilisant ce qui précede, calculer lim (v,)

k=n
III. On considere la suite u,= Z In
k=1

Sujet :

ob;»—n

On considere la suite  u,= | (1—x)"e*"dx (neN™)

1. Calculer u,

2. Montrer que Y neN", u,,Z%J'(l—lnx/})”dx
1

3. Encadrer convenablement Uu, et montrer que limu,=0
4. a) Montrer que VY neN". 2u,,,= (n+1)un—1
b) Déduire lim (nu,)

n
5. Pourtout n€IN” ,on pose % up,
a) Montrer que Y nelN”. <1

b) Montrer que Vv,<2 € et calculer limv,
( n+ 1)

6. a) Montrer que Y neN". v, ,=v,— 2
(n+1)!
1 k=n Zk
b) Déduire que YV neiN”. V=5 2_ F)
=0

k=n 2k
¢) Calculer lim z %7
k=0
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