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Sujet :

F est définie sur R" par:  F(x) =f N S

v In(1+¢%)
1. Montrer que F est impaire
ro1
2. Pour tout x>0 ,on pose X)=| ———dt
onpose olx)=J L

a) Etablir une relation liant les fonctions F et ¢ sur |0,+]

b) Montrer que F est dérivable sur |0,+oo| et calculer sa dérivée F'(x)
¢) Déduire les variations de F sur |0,+o]

X

3. a) Montrer que: Vx>0. Jc€lx2x[. F(x)=—"—
In(1+c”)

X X
—————<F(x)<——-
In(1+4x%) (x) In(1+x°)
4. Déterminer les branches infinies de la courbe de F sur |0,+o]

5. a) Montrer que F(Ve—1)<ve—1 et F( e—1)>¢e—1

b) En déduire que : VY x>0.

2 2
b) Déduire que ’équation F (x) =X admet une solution unique dans ]0 s +00[
n

6. a) Montrer que: Y neN. 3!un€]n,2n[. F(n)zi2
In(1+u))

n

b) Montrer que lim (un) =40

Sujet :

2
X

Pour tout n>2 entier naturel, on pose f, (x)=4x"e”™™ avec x€[0,+o|

1. Observer que e X <e pour tout x>1 et déduire lalimitede f en +o

2. Poser le tableau des variations de [

3. Montrer que: Vn>2. 3lue€l01]. f, (u,)=1

4. Montrer que: Vn=2. f,.,(u,)=u,

5. Montrer que la suite (u,) est strictement croissante et est convergente
6. Onnote | salimitede (u,)

a) Montrer que 0<I[<1

4<1n(un)<l—ln—4
n n

b) Montrer que :

¢) Calculer |
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